
ESPACIOS DE ORLICZ
(Ret́ıculos de Banach de funciones. En rojo espacios simétricos)

f : (Ω, µ)→ R (Ω, µ) espacio de medida; f medible.

Lp(Ω) = {f :

∫
Ω

|f(t)|pdµ(t) <∞}

µ(Ω) <∞ µ(Ω) =∞ Ω = N, µ(n) = 1 Ω = N, µ(n) = wn > 0
Lp(0, 1) Lp(0,∞) lp lp(w)

Figura 1. Funciones convexas.

Sea ϕ : [0,∞)→ [0,∞), creciente, convexa, ϕ(0) = 0 y ĺımx→∞ ϕ(x) =
∞ (función de Orlicz).

Lϕ(Ω) = {f : ∃r > 0 de modo que

∫
Ω

ϕ(r|f(t)|)dµ(t) <∞}.

µ(Ω) <∞ µ(Ω) =∞ Ω = N, µ(n) = 1 Ω = N, µ(n) = wn > 0
Lϕ(0, 1) Lϕ(0,∞) lϕ lϕ(w)

Sea M : Ω × [0,∞) → [0,∞), M(t, ·) función de Orlicz y M(·, x)
función medible (función de Musielak-Orlicz).

LM(Ω) = {f : ∃r > 0 de modo que

∫
Ω

M(t, r|f(t)|)dµ(t) <∞}.

µ(Ω) <∞ µ(Ω) =∞ Ω = N, µ(n) = 1 Ω = N, µ(n) = wn > 0
LM(0, 1) LM(0,∞) lMn lMn(w)

Sea M(t, x) = xp(t) (función exponente variable).

Lp(·)(Ω) = {f : ∃r > 0 de modo que

∫
Ω

(r|f(t)|)p(·)dµ(t) <∞}.

µ(Ω) <∞ µ(Ω) =∞ Ω = N, µ(n) = 1 Ω = N, µ(n) = wn > 0
Lp(·)(0, 1) Lp(·)(0,∞) lpn lpn(w)

Si N(t, x) ≤M(t, x) y µ(Ω) <∞ sin átomos, entonces

L∞(Ω) ↪→ LM(Ω) ↪→ LN(Ω) ↪→ L1(Ω)

inclusiones continuas.
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