EXAMEN DE 2° PARCIAL. ANALISIS DE VARIABLE REAL (m5).
20 de Mayo de 2024.

1.- (1 punto). Sea f(z) = /1 — 2. Para que puntos del domonio de f se verifica que

1
f@) -1 > 5.

2.- (1 punto). Sean f,g : [a,b] — R dos funciones continuas y derivables en [a,b]\{s},
s € (a,b), con f'(x) # 0 para todo z € [a,b]\{s}. Si existen

lim f(x)= lMm g(z) =0

T—8~ T—+8"

y existe el limite lim,_,,- ﬁ%, prueba que existe

9@ _ .. g(z)
il o) e e

3.- (1 punto) Calcula lim (1 — z) V=05,

e

4.- (1 punto) Encuentra una funcién ¢ : [0, 1] — R derivable en todo [0, 1], tal que ¢(0) = 0,
¢(z) = 1 para todo z € (¢,1), € > 0 y con fol e(z)dz < 1.

dx
zln’(z) — zln(2?) + =

5.- (1 punto) Calcula /

6.- (1 punto) Prueba que Inz < 1(z — ¢) + 1 para todo z > 0.

7.- (1 punto) Sea f : [0,00) — (0,00) una funcién continua en (0, c0) de modo que

!-lr- 1 ﬂ.+%
Jipi= — y f fdz =

1
! n
n+1

para todo n € N. ;Existe fcl fdx? jExiste fuw fdz? Justifica la respuesta.

8.- (1 punto) Se considera la serie de potencias centrada en a y con coeficientes r™ dada por

oo

Zr“(m —a)",conl0<r<acx< ;.
n=1

.- Calcula el radio de convergencia.
.- Calcula su limite puntual.

- i Converge la serie de potencias uniformente en el intervalo [—1, 1]? Justifica la respuesta.

Observaciones: Para realizar el examen solo se empleardn papel y boligrafo.

El examen tiene una duracién de hasta 3h horas. Una vez comenzado, no se podra salir del
aula antes de 45 minutos.



Revisién del examen: Lunes 27 de Mayo a las 9h en el despacho 484. No es obligatorio

acudir a la revisién,
Problema adicional. Resolver solo después de contestar a los 8 problemas ante-
oo

riores. Sea la serie de potencias Jig) = E ana" con radio de convergencia r > 0. Supongamos

que n=0

= [(r) = Y oneyanr™ es convergente.

- Existe M > 0 de modo que la derivada (Z:;o anr")" estd acotada en valor absoluto por M
en (—r,r), para todo n € N.

Prueba que f es continua en z = 7.
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