CALCULO DE PRIMITIVAS.

1.- Calcula las siguientes primitivas elementales.

a) / 3zdr  b) / tdr ¢ / 42° +32* + 1dz  d) / (32 — 2)%dx

e) /cosxda: f) /senxd:v g) [3cosz +2senxzdr h) /23: cos z2dx
2z

1
m) [ coshzdr  n) / senhzdr 1) [3coshz + 2senhadr o) / cosh x cosh(senh z)dz

p)/xild:ﬁ Q)/deI r)/gj2+1 x /m t)/ﬁd:ﬂ

2.- Calcula las primitivas indicadas a continuacién:

a) [ =dz b) [senzcos® zdx ) [BLdy d) [av1 — a?dx

T et 2% 4 3T T
o) [ =t D[S de g) [tan’zde b [ 5
. a® . x €T 3;2 €T
1) f b_zdx’ con a”b > 0 J) f \/ag—$2 k) 1+Zen3: f : ;_f1+4dl'

3.- Integra por partes:

a) [arctanzdz b) [In|z|dz ¢) [arcsenzdz d) [ zmesens gy

e) [a?e"dx f) [a%e” dx h) [ e senbxdx i) [2?senzdx
j) [(Inz)3dx k) f@dw 1) [sec? xdx
m) [ cos(Inz)dx n) [rlnzde n) [x(lnz)dx

4.- a) Calcula [ arcsenzdx

b) Andlogamente, prueba que si F' = [ f, entonces

/ fN @)z = of @) — P74 ().

c¢) Usa lo anterior para calcular / Va? — ldx.

5.- Demuestra las siguientes féormulas de reduccion:

1
a) /sen” rdr = ——sen™ ! cosx + /sen”_2 xdx, paran > 2y par.
n

n

1
b) /cosn rdr = —cos" 'senz + /cos”_2 xdx, paran > 2y par.
n

n

o) / dx 1 x . 2n — 3/ dx
(z24+ 1) 2n—2(z2+ 1)1 2m—2 ) (224 1)n!




6.- a) Calcula: fozﬂ dx, fo% cos’ nxdr, vy fo% sen’? nxdr, conn € N.
b) Demuestra que las siguientes integrales son nulas:

2m 2 2m
Jy " sennx cos mz d, Jy"sennxsenmadr, y [ cosnxcosmazd, para n,m €
Ny n # m (Indicacién: se puede hacer por partes o utilizar que:

cos Asen B = %(sen(A + B) —sen(A — B)), sen Asen B = %(COS(A — B) —cos(A+ B))

y que
1
cos Acos B = §(cos(A + B) +cos(A — B)).

c¢) Dada una funcién f continua definida sobre [0, 27], se definen los coeficientes de Fourier de
f por:

@=L 027r f(x)dz, a, =1 027T f(x)cosnazdz, 'y b, =1 OZW f(z)sennzdx, para
n € N.

Se llama serie de Fourier de f a la expresion

oo

Qo

> + g a, cosnx + b, sennz.
n=1

Calcula la serie de Fourier de la funcién f(z) = z2.

7.- Sea f una funcién continua. Demuestra que f: f(z)dx = f: fla+b—z)dx.

8.- Demuestra que el drea de un circulo de radio 7 es 7r? (Recuerda que 7 es por definicién
el drea del circulo unidad).



