HOJA-1 ( V.C.A.F.)

l.- Sea a,b € C. Probar que:

[ lal = el [ =la-o| v [ faf - [p[ | =]a+bp

2.- si (1 + |v|?u = (1 + |u]|?) v, probar que entonces o bien v = u o bien

3.- si £ e H(Q), Q abierto, vy |f| es constante en £, probar que f es

también constante.

4.- a) Encontrar los recientos del plano donde f(z) = |x? - y?| + 2i|xy|,
z = x + yi, es holomorfa.
b) Para qgque valores a,b y c la funcidén f(z) = x + ay + i(bx + cy) es
holomorfa.
5.—- Calcular las regiones donde son convergentes las series:
o0 o0
a) ) (-1)"(z-a)® b

6.— Sea Q =D(0,2) . ¢ Existe f e H(Q) tal que f(1/n) = -1/n? v

1 2
I z dz = 5(22 - z1°)
[er 22]
1 f(z)
8.- Sea f € H(D(O,R)) con R > 1. Calcular (2 + z + E)ww; rrrrrrrr dz donde
Y
y* = dD(0,1) orientada positivamente. Deducir que

2T

2‘[ cosZ(t/2)f(eLt)dt = m(2£(0) + £7(0))

£ (z) If(z)

rrrrrrrrrrr Ewdz cPor qué? ).
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9.- a) Integrar la funcidén e7% sobre las fronteras 7R de los

rectédngulos [-R,R]x[0,b], R > 0, para probar que:

o0 J'_‘ o0

2 T 2 2
I e ® cos2bxdx = mszb y que I e ¥ sen2bxdx = 0.
0 0

b) Usar a) para deducir que
(Funcién caracteristica de la distribucién normal de media 6 y varianza T2).

10.—- Sea f € H(C\{0}) de modo que lim,yq zf(z) =1 y lim,y, f(z) = 1.

Pruébese que f(z) = ——- .

11.- Sea f € H(C) tal que |f’(z)|5|z|, Vz € C. Pruébese que da,b € C,
|b|51/2, tales que f(z) = a + bz?, para todo z € C.

12.- si £ € H(C) y existe D(a,r) con f£(C) n D(a,r) = &, probar que f es
constante.

13.- Sean Q un abierto de € y L una recta en €. Si f es una funcidn

continua sobre Qy f € H(Q\L), probar que £ € H(Q).



