
HOJA-1 ( V.C.A.F.)

1.- Sea a,b e C. Probar que:

1 1a1 - 1b1 1 < 1 a - b 1 y 1 1a1 - 1b1 1 < 1 a + b 1

2 22.- Si (1 + 1v1 )u = (1 + 1u1 )v, probar que entonces o bien v = u o bien
-----
uv = 1.

3.- Si f e H(W), W abierto, y 1f1 es constante en W, probar que f es

también constante.

2 24.- a) Encontrar los recientos del plano donde f(z) = 1x - y 1 + 2i1xy1,

z = x + yi, es holomorfa.

b) Para que valores a,b y c la función f(z) = x + ay + i(bx + cy) es

holomorfa.

5.- Calcular las regiones donde son convergentes las series:
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26.- Sea W = D(0,2) . ¿ Existe f e H(W) tal que f(1/n) = -1/n y

n+1
f( --------------- ) = 1/n , n > 2 ?

n

7.- Probar que:

i i 1 2 22 dz = z - z y 2 z dz = -----(z - z )2 1 2 1j j 2
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i 1 f(z)
8.- Sea f e H(D(0,R)) con R > 1. Calcular 2 (2 + z + -----)--------------------dz dondej z z

g
*g = dD(0,1) orientada positivamente. Deducir que
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2-z9.- a) Integrar la función e sobre las fronteras g de losR

rectángulos [-R,R]x[0,b], R > 0, para probar que:
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b) Usar a) para deducir que

8
2 2 2i 1 -(x-q) /2t itx iq-(tt) /22 -------------------- e e dx = eq=====6j te2p
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2(Función característica de la distribución normal de media q y varianza t ).

10.- Sea f e H(C\{0}) de modo que lim zf(z) = 1 y lim f(z) = 1.zL0 zL8
1 + z

Pruébese que f(z) = -------------------------.
z

11.- Sea f e H(C) tal que 2f’(z)2<2z2, Az e C. Pruébese que Ea,b e C,
22b2<1/2, tales que f(z) = a + bz , para todo z e C.

12.- Si f e H(C) y existe D(a,r) con f(C) n D(a,r) = o, probar que f es

constante.

13.- Sean W un abierto de C y L una recta en C. Si f es una función

continua sobre W y f e H(W\L), probar que f e H(W).


