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1.- calcular los indices de a y b con respectos con respecto a ' en las

siguientes situaciones:
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2.— Sea ¥ un camine cerrade formado por la poligonal formada por los
segmentos que unen los puntos: 14, 1 +4i, 1 -4, -1 +4 -1 -4 (en este
orden). Calctilese los valores que toma la funcion indice Indy en cada punto de

Chy

*

3.- Sea I un ciclo. Sean Intp = {a € C\['" : Indp(a) # 0 ) ¥
Extr = (& € c\r* Indr{a) = 0 }. Mostrar con ejemplos que ambos conjuntos, en

general, no son conexes. jQue ocurre si ¥ es una curva de Jordan?

4.— a) Sea f : 0§ ——> C\{0] y sea un camino ¥* < Q, Q abierto conexo.
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Sea Tl £ dz ;qué significado geométrico tiene la integral anterior?
¥

b}] Sean 7 un camino cerrade en T\{0]), n € MW y gi{z) = z". Probar que

Indqu(O) = nIndg(O)

5.- Si ¥; ¥ ¥ son dos caminos cerradeos parametrizados sobre el

intervalo [0,1], ¥y si para un &« € C se verifica que:

|71(s) ~ wo(s)] < |& - 75(s)} ¥s € [0,1],
probar gue Indgo(“) = Indgl(“)-
71(5) - &
{Indicacidn: considerar ¥(s) = yois) - & comprobar que ¥* £ D(l,1) y calcular
o -
Indy{0) }.
6.— Sea el camino cerrado ¥(t) = r;cost + rpsent, con 0 <r <ry < rp.

Probar que ¥ es hométopa a la frontera de D(0,r). gorientada positivamente.

r+r1
Calcular Indg{0) ¥ IndW(m'z'"_)'



7.- a} Probar que para tode camino I en R, £ simplemente conexoc, se tiene

que Indp(«) = 0 para todo a € .
Deducir un tecrema de Cauchy para conjuntos simplemente conexos.

b)
simplemente conexo Jque No sea CONVexo.

¢} Dar un ejemplo de un abierto € < C

8.- Desarrollar en serie de LAURENT las siguientes funciones:

al z+1 en {ZEE:O<|Z|{W}F b} '2 en {ZEE:O<IZ“1|<2};
i zé+1
1 - oz
< z(z+1) nozo=0; ) z+1 O z,=0; e} ;_ en z,=0;



