EXAMEN DE ANALISIS DE VARIABLE REAL, GRUPOS D Y B.

SEGUNDO CUATRIMESTRE, CON TEORIA. 12 DE SEPTIEMBRE DE 2005

1. Demostrar lo siguiente:

1. Si f tiene derivada positiva en [a, b] entonces f es creciente en [a, b].
2. Si f: [a,b] — R es integrable entonces F(z) = [ es continua (de hecho de Lipschitz) en
[a, b].

(Valor: tres puntos.)

2. Considérese la sucesion de funciones de R en R definida por
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fn(:r;)—/ox "

nd + t2
Se pide:

1. Hacer un dibujo genérico de la grafica de f,,.

2. Estudiar si la serie de funciones > 7 f, converge o no uniformemente en el intervalo

[0, 100].

(Valor: tres puntos.)

3. Estudiar si la funcién definida por

1

f(@) = Jsen?(cos”(x + Tle = 2)) + 75

es uniformemente continua en R.

(Valor: un punto.)

4. Sea ¢ : R — R una funciéon continua tal que p(z) > 0siz € (0,1) y ¢(x) = 0si x €
(—00,0] U [1,+00). Definamos las funciones f,g: R — R por

fa) = [ ot

o(z) = / " Ft)t.

Demostrar que f es de clase C*, que g es de clase C?, y dibujar las graficas de f y de g.

(Valor: tres puntos.)



