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t€(0,c0) and #(0) =u, on a Banach space X is considered. The operator A -
is assumed cceresive on X and R{I4+AA)D D{A), ¥ A>0, which implies
that if # € D (A) and f€ L7, (0, + o0; X) one has existence and unigueness of

a integral solution by a result of Crandall and Liggett [1]. The property of wonish-:
ing of solutions (w (1) =0Vt » T, for some T, >0 is considered, giving-
sufficient conditions to have if, when A is assumed multivalued at 0. The result

obtained in the Teorema 1 extends a previous one by Brezis [2]. Some appli-

cations to multivalued opérators on X = L» are given. One of then extends-

some results previously obtained by several authors (Brezis, Friedman, Lions, ...)

and makes clear the independence between the above property and that of finiie
speed of propagation. The mentioned autliors obtained simultaneously both proper-

ties by using a particular case of the hypothesis (8) presented here. A detaileds

version of this note will appear in [3].

In this note the abstract Cauchy problem:

§ 1. Introduccién

Es bien conocido que la resolucién de una gran cantidad de pro-
blemas en Ecuaciones en Derivadas Parciales se obtienen medianie
su formulacién como problemas de Cauchy abstractos del tipo

du

—d-}—(z‘)—f—ﬁu(f)af(t) cop bt €0 Fohe@ €X wl=wu, @y

siendo X un espacio de Banach,

ADANC ) — PN, f € Lo (0, + )X} ¥y #,€ DA)
(*) Conferencia tenida en la Real Academia de Ciencias Exactas, Fisicas ¥
Naturales el 18 de diciembre de 1878.
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TLa existencia de soluciones («integrales») de (1) se tiene asegurada
&1 por ejemplo A es cacretivon

Jae—2)|<|-m+Ay— Vs DALYy € Ar,yy € Ak y1>0)
vy verifica que R{I + 21 A) 2 m YV & >0, como ha sido mostra-
do por Crandall-Ligget [1].

El motivo de esta nota es poner de manifiesto como en ciertos
casos el problema (1) satisface la propiedad de «anulacidén de solu-
<iones» (A. S.), e. d. la solucidon de (1) u es tal que 4 (#) = 0 (en X)
Yit>T, para algtin T, > 0. Una version mais detallada de los re-
sultados de esta nota serd el objeto de [3].

§ 2. Un resultado abstracio

Es facil observar que si (A. S.) es satisfecha se debe tener nece-
sariamente que F(¢)'€ A0 para ¢ suficientemente grande. Si A(0) =0
esto obliga a gue f(#) sea nula para ¢ suficientemente grande y sélo
se conocen casos particulares satisfaciendo {A. S.) (véase p. e. las
referencias de [3]). Cuando A es multivoco en @ se tiene una res-

puesta general:
TrorEMA 1.—Sea A un operador acretive de X tal que
RUILWA DDA ¢vh>0.

Supongamos ademds que existe o (L, + 00} —= R¥, pare algin t,,
fal que se tieme

BUM,p(W) C 40 casipara fods t==1) @)
+ o
f p()dt=—"| o 3)

to

Euntonces el problema (1) posec la propicdad (A. 5.)
Es de notar que la demostracién del Teorema 1 no utiliza mas
hipdtesis sobre A que la acretividad (una vez supuesta la existencia

e soluciones de (1)).
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La propiedad (A. S.) habla sido tratada anteriormente por Bre-
zis [2] para el caso de X espacio de Hilbert, por lo- gue las hipo-
tesis (2) ¥ (3) cofrecian una dificil comprobacion salvo para X = R"
(caso de Ecuaciones Diferenciales Ordinarias).

§ 3. Aplicacién a problemas parabélicos no lineales

Dado Q abierto acotado de R¥, N > 1, la consideracion de cier-
tos operadores acretivos sobre X = L* (Q) permite la obtencion de
(A. S.) para los problemas (1) correspondientes. Asi p. e. si 8 es un
grafo maximal monétono de R* con 0 €8 (0) v 8~ (0) (= inf § (0)) <<
<< BT {0) (= sup B (0)), los problemas

Zu
' OB M) 3 ) copat F €O @) e PO, w0 =
(4}
{C operador acretive sobre L™ (Q) con 0= C (0} y §(C) scretivoen L= (Y
! tal que R (I 4 k B (C)) = L= (Q)]
¥
o u N3 du p=2 du
— ! Q =
37 ;ar.‘(‘dxi 03:,')T3(u}3f en (0, ~-o0) X 2, =0 en 5)
‘ 09 %0, oo, u(0,%) =wy{x} en R (p=2
admiten la propiedad (A. S.) si f satisface
{3e>0 y g#£4=0 talesque J~{0)feZ /()< EH {0} —s c.p.t.
i (%) € (o + ) X O ®)

La propiedad (A. S.) habia sido obtenida anteriormente para (&)
por varios autores (Brezis, Friedman, Lions, Bensoussan..) con
p =2, § cierto grafo concreto y O = R¥, obteniendo también la
«propagacidn finita de sefiales» bajo la hipdtesis (6) correspondiente
con 4, = 0. Nuestro resultado esclarece la independencia entre estos
dos fenémenos y de hecho con las técnicas de Diaz-Herrero [4] per-
mite considerar también el caso de Q no acotado, extendiendao asi el
resultado citado para p = 2.
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