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Titulo: El1 Teorema de Mordell-Weil

Resumen: El1 Teorema de Mordell-Weil se puede considerar el resultado
fundacional de la geometria aritmética. Para una curva eliptica E
definida sobre un cuerpo de numeros K, afirma que el grupo abeliano E (K)
de los puntos K-racionales de E, o ‘grupo de Mordell-Weil de E/K’, es
finitamente generado.

El objetivo principal de este trabajo es presentar una demostracién de
este resultado. Sin embargo, no se conocen demostraciones constructivas.

En el caso K=Q, el subgrupo de puntos de torsién es relativamente sencillo
de determinar. En el trabajo se desarrollaran las herramientas que permiten
esta determinacién.

Sin embargo, incluso en el caso K=Q, el rango es completamente misterioso.
Su determinacién es el contenido de la Conjetura de Birch y Swinnerton-
Dyer, uno de los Problemas del Milenio’. AUn asi, en ciertos ejemplos de
curvas elipticas concretas se puede acotar o incluso determinar este rango.

En el trabajo también se trataran las herramientas tedéricas necesarias para
esta determinacién y se desarrollaran los ejemplos basicos de curvas
elipticas en los que resultan efectivos.

Ademéas de los preliminares necesarios de teoria algebraica de numeros, este
altimo punto requerira un desarrollo de la cohomologia de grupos y la
cohomologia de Galois, para poder definir los grupos de Selmer y de Tate-
Shafarevich de una curva eliptica. Estos ultimos son las herramientas
principales en el estudio del rango.
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